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l.PHƯƠNG PHÁP LŨY THỪA 



Giải: 


{X > y > 0 

Điều kiện : ' . Nhận xét: Vế trái của phương trình (1) không âm. 

I -V > V V 


Bình phương 2 vế từng phương trình ta được 


x-yỊx 2 - y = 2 
[x 2 + X 4 - y 2 = 8 




\Ịx 2 -y = x-2 (3) 

^x 4 -y 2 =8-x 2 (4) 


Điều kiện : 0<X<2V2 

Phương trình (3) <z>x 2 -y = 4-4x + x 2 <=> y = 4x-4 
Phươngtrình (4)<z>x 4 -y 2 =64-16x 2 + x 4 


=> X 4 - (4x-4 y = 64-16.T 2 +x 4 <=> 32.T- 80 = 0<=>;c = ^-=>y = 6 


Vậy nghiệm của hệ phương trình đã cho là 




x-Ạ+y=^r 

(1) 

Bài toán 3.j 

z 



y+ 2 (* - 3) V-T +1 = - 

(2) 


Giải: 


Điều kiện : 


ịx > -1 

ịy>-l 
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Phương trình (2) <=> 2x + 2s]x 2 -4y 2 =4 <=> ^Ịx 1 -4y 2 =2-x(3) 

Điều kiện tương đương \ X <2. Phương trình (3) <=> X 2 -4y 2 = 4-4.X + X 2 . 
o y 2 = x-ỉo x= y 2 + l,x>ỉ (4) 

Thế (4) vào phương trình (3) ta được : 

(y 2 +1) 3 + 2y 3 + Ự +1) y (y 2 - y + 1) = 0 

<=> y 6 + y 5 + 2y 4 +4y 3 + 2y 2 + y + l = 0 

o (y + l) 2 (y 4 - y 3 +3y 2 - y + l) = 0 <s> 

Xét phương trình : >? 4 — _y 3 + 3>7 2 — _y +1 = 0 (*) 


y = -1 => X = 2 
y 4 -y 3 + 3y 2 -y + l = 0 


Nếu y = o=>* = i, không thỏa hệ. 


Xét y + 0: phương trình (*)<=> y 2 + \- 


í lì 

y+7: 

l y) 


+ 3 = 0 


Đặt t = y + — ,\t\>2. Phương trình trên trở thành : t 2 -t + ỉ = o ,yò nghiệm. 

y 

Vậy nghiệm của hệ phương trình đã cho là (—1;2) 


Giải: 


Bài toán 5.<l 


■\[x+ỹ + x- y = 0 
'x+ y -yj3x + 2y 


= -l 


( 1 ) 

( 2 ) 


Điều kiện : 


ịx>~y 

[3x + 2y > 0 


Phương trình (2) yjx+ y +1 = yj3x+2y . 


<í> 2 yịx+~ỹ = 2x+ y-l(3) .Điều kiện : 2x+ y >1. 


Thế (3) vào phương trình (1) ta được : 
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4x-y-ỉ = 0o y = 4jc — 1(4) 


Thế (4) vào phương trình (3) ta được : 


2\/5x—l = 6 x -2 


x> 


<=>< 


1 

3 


[5x-l = 9x 2 -6x + l 


X 





<=> 


X = 


- 7 ,loai 
9 


9jc 2 -11jc + 2 = 0 


X = 1 => y = 3 


Vậy nghiệm của hệ phương trình đã cho là (1;3) 



x-Ạ+y=ị 

(1) 

Bài toán 6. 

z 



y + 2 (x - 3 ) Vx +1 = - 

(2) 


Giải: 


Điều kiện : j. Phương trình (l)<=>2x-2- N /l + y =5 . 


<=> 2 ^/ 1 + ỵ =2x-5 





4(y + 1 ) = 4x 2 - 20x + 25 ( 3 ) 


Phương trình ( 2 ) <=> 4y + 4 + 8(x-3)Vl + x = 1 ( 4 ) 

Thế (3) vào phương trình (4) ta được : 

4x 2 -20x + 24 + 8 (x - 3 )Vx+Ĩ = 0 <^4(x-3)(x-2) + 8(x-3)Vx+ĩ = 0 


^ 4(x- 3) (x - 2 + 2 VĨTĨ) = 0 


<=> 


X = 3 => y = -— 

4 

2^/x+ĩ = 2 - X, loai vi X > 


Vậy nghiệm của hệ phương trình đã cho là 


( 

3; 

V 


3" 

4, 
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X > 0 

y > 0 

Giải: Điều kiện : ị I~ 

X > yỊy 

J>y[x 

Vì : Vx + Vx> 0<=> ị^y + Jx Vx j> 0 

Suy ra, vế trái của (2) dương.Bình phương 2 vế 2 phương trình của hệ ta được: 



J 0 < X < 2 

\x 2 -y = 4 - 4 x + x 2 


| 0 <x <2 
ịỵ + 4 = 4 x 


( 4 )~ 


0 < 

2 


4 (y 2 -x) =l- 4 y+ y 2 


0 < y < -7 
2 

3 y 2 - 4 x+ 4 y-l =0 


r .1 ío < y < ị 

0 < y <-7 2 

<=> < 2 <=> < Ị—, loai 

o 2 ,o _r n - 3 ±V 69 

3 y + 3 y -5 = 0 y =-—- 

{' 6 


Hệ phương trìnhvô nghiệm 
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Giải: 

Do phương trình(l) =>x+y>x-_y y>-y=> y >0 

Điều kiện : x> y>0 

Bình phương 2 vế từng phương trình ta được 

2x + 2^jx 2 - y 2 =1 2 ■sịx 2 - y 2 =l-2x 

r——r rr——r 

2x 2 +2^Jx*-y* =1 2yỊx-y =l-2x 2 (3) 



Điều kiện : 0<x<^. Phương trình (2) <s>4(x 2 -}; 2 ) = 1-4jc + 4jc 2 

<=> 4 ỵ 2 = 4.X-Ỉ <=> y 2 = (4) 

Thế (4) vào phương trình(3) ta được : 




Cllwr , 3 \Ỉ3 

Suyra 


5, Vã 
8 ’ 2V2 


Vậy nghiệm của hệ phương trình đã cho là 



Giải: Phương trình ( 1 ) <=> x 2 y 2 =2-jt(3) 
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Thế (3) vào (phương trình(2) ta được : 

2-X 1 + xy = 3x 2 -1 <=> 4x 2 -xỵ-3 = 0. Ta có X =0, loại. 

Xét x*0\ y = — ~ 3 . Thế y = — ~ 3 vào (1) ta được : 


4-x 2 — 3 1 / \2 

—- = 2 <=>x 2 + (4x 2 -3) =2 «16x 4 -23x 2 + 7 = 0 

x J J 

x = l=> y = 1 
x = -l=> y = -l 
yịĩ _ _ 5 

* = => )-’ =-7= 

4 V7 

Vỹ . 5 

* =-— => V = -^= 

4 - V7 



Vậy hệ phương trình có 4 nghiệm (1;1),(—1;—1), 


V7 ’ 


5 ì 
4 ; V7 y 



Giải: Thế phương trình(2) vàophương trình (1) ta được : 

2x 3 -9y 3 = (x- >’)( 2xy + X 2 -xy + y 2 ^j 

o2x 3 -9y 3 = (x-y)(x 2 +xy + y 2 ) = x 3 -y 3 <=> JC 3 = 8 V 3 (3) 

Ta CÓ y =0 thì X =0, không thỏa (2), loại 

f x Ỹ x 

Xét y ^0 : phương trình (3)<=> — =8<=> — = 2<=>x=2y. 

\y) y 

Thế X = 2 y vào phương trình(2) ta được : 

,.2 , , „ , _ r.y = l=>x = 2 

2y -2y 2 + y 2 =3 «y 2 =l« • J _ 

_y = -l=>x = -2 
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Vậy hệ phương trình có 2 nghiệm (1;2),(—1;-2). 


Bài toán 95. 


Vã(x-y)=2 Jxỹ (1) 

( 2 ) 


2 x-y = 8 


Giải: Điều kiện : x>y>0 


Bình phương 2 vế của phương trình (1) ta được 


3(x- y) 2 = 4xy <=> 3x 2 - ỈOxy + 3y 2 = 0 (3) 


TH 1 : y = o=>x = o: không thỏa hệphương trình. 


TH 2 : y* 0 : phương trình (3) <=> 3 


f \ 2 
' X ' 


yy) 


-10—+3 = 0 

y 


■£=> 


— = 3 

y 

X 


<=> 


x = 3y 
y = 3x 


y 3 


• X = 3y : phương trình (2) <=>-y 2 + 6y-8 = 0 


y = 4 => X = 12 
ỵ = 2 => X = 6 


• y = 3x : phương trình (2) <=> -9x 2 + 2x-8 = 0 , vô nghiệm. 
Vậy hệ phương trình có 2 nghiệm (12;4),(6;2). 


Bài toán 96. 


2 Ụx + y - yjx-y 

2 2 _ n 

X -y =9 



( 1 ) 

( 2 ) 


Giải: Điều kiện : x>±y . Bình phương 2 vế củaphương trình (1) ta được : 

4ị2x-2yjx 2 - y 2 Ị = y 2 (3) 

Thế phương trình (2) vàophương trình (3) ta được : 8x-24 = y 2 (4). 
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Điều kiện : x>3. Thế (4) vàophương trình (1) ta được : 

4 ịlx - 2\Jx 2 - 8x + 24 Ị = 8x - 24 <=> X - yjx 2 - 8x + 24 = X - 3 


<=> Vx 2 ^- 8x + 24 =3 <=> X 2 - 8 x +15 = 0 


X = 5 => y = ±4 
X = 3 => y = 0 


Vậy hệ phương trình có 3 nghiệm : (5;-4),(3;0),(5;4). 


Bài toán 97. < 

x + yỊy 2 -X 2 = 12 - y ( 1 ) 


x^jy 2 -x 2 - 12 ( 2 ) 


Giải: Điều kiện : y 2 > X 2 Ị_Bình phương 2 vế của phương trình (1) ta được 
y 2 +2 x^y 2 -X 2 =144-24y + y 2 <=> x^y 2 -X 2 =72-12y (3) 

Thế (3) vào phương trình (2) ta được : 12 = 72-12 y <=> y = 5 
Bình phương 2 vế của phương trình (2) ta được : 


<=> X 2 (y 2 - X 2 ) = 144 <=> X 2 (25 -X 2 ) = 144 «. 


X 2 =16 
X 2 =9 


<=> X = ±4; X = ±3 


Vậy hệ phương trình có 4 nghiệm : (3;5),(-3;5),(4;5),(-4;5). 


íx 2 (y + l)(y + x + l )=3x 2 -4x+l 

Bài toán 98. i 

xy + X +1 = X 2 


( 1 ) 

( 2 ) 


Giải: Điều kiện : xy + x + l>0 

TH 1 : x = 0: khôngthỏaphươngtrình (2). 

2 

TH 2 : x^O: phương trình (2)<=> y + l = - - (3) 

X 


Thế (3) vào phương trình (2) ta được : 
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V x J 


í „2 ! 3 


x + - 


x-ỉ 


= 3x 2 -4x + ỉ 


o(x 2 -ỉ)(2x 2 -l) = 3x 2 -4x + l 


<=> xịlx 2 -6x + 4 ) = 0 


x = l=> y = -ỉ 


<=> 


X = -2 =í> y = 


5 

2 


Vậy hệ phương trình có 4 nghiệm (1;—1), 






x + 3 r y ,=3 

Bài toán 99. 

X + y 


x + 3y 

y 2 2=0 


X +y 


Giải: Điều kiện : x 2 + y 2 * 0 


Hệ phương trình <=> 


xịx 1 + y 2 ^j + 3x- y=3^x 2 + J 2 ) 
y[x 2 + y 2 ^-x-3y = Q 


( 1 ) 

( 2 ) 


Xét x = 0:hệ phương trình trởthành : 


\3y 2 +y=0 . , 

ị , ' „ <=> V = 0 , loại, 

ỉ.v -- 3 .V =0 

Xét y = o:hệ tphương trình rở thành : 

Íx 3 + 3 x- 3 x 2 =0 , . 

4 <=>x = 0, loại 

[-X = 0 

Xét x,y ^0: Hệ phương trình 


xy (V + y 2 ) + 3xy - y 2 =3y ịx 2 + y 2 ) 
xy (x 2 + y 2 ) - X 2 - 3xy = 0 


( 3 ) 

( 4 ) 


Cộngphương trình (3) và phương trình (4) lại với nhau ta được : 

2xy{ y x 1 + y 2 )- y 2 -X 2 = 3y (x 2 + y 2 ) 
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<=>(2xy-3y-l)(x 2 + y 2 ) = 0 <=> 2 xy-3y -1 = 0 <=> -X = ^ + - (5) 


2 y 


Thế (5) vào phương trình (2) ta được : 


<^.v 


^ 3y + l A 
V 2 X J 


+ y 


3y+ 1 
2y 


-3y = 0 


<=> 4y 3 + 9y 2 +6y+ l-2(3y+ l)-12y 2 =0 


•w> 4y 3 -3y 2 -l = 0<=>y = l=>x = l 


Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất (1;1) 


Bài toán 104(HSGHCM 2013-2014). 

Íl6x 2 +4xy + y 2 = 12 (l) 

Ị8x 2 +4xy-28x-5y =-18 (2) 


Giải: Hệ phương trình trở thành 

Íl6x 2 +4xy + y 2 = 12 (l) 

Ịlóx 2 + 8xy-56x-10y = -36 ( 2 ) 

Cộng phương trình (1) và phương trình (2) lại với nhau ta được : 

32x 2 + 2(6_y-28)x+y 2 -10y + 24 = 0 

Xem X là ẩn của phương trình, y là tham số. 


A = (2y-4) 2 . Phương trình có nghiệm : 


6 -y 

4 

4-y 

4 


<=> 


y = 6 - 4x 
y = 4 - 4x 


•y = 6-4x: Phương trình (l)<=>16x 2 + 4x(6-4x) + (6-4x) 2 -12 = 0 


«16x 2 -24x+24 = 0, vô nghiệm. 




Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 


• y = 4-4x :Phươngtrình (l) <=> 16x 2 +4x(4-4.x;) + (4-4.x;) 2 -12 = 0 


, , 1 
<=> 16.X -Ỉ6.X + 4 = 0<=>.x = — =>y = 2. 

2 



x 2 y( X - y) = X 4 - 1 (1) 

Giải: Hệ phương trình <=>i / 0 \ (I) 

xy x 2 + l =x 2 -l (2) 

Ta thấy nếu X =0 thì không thỏa hệphương trình. Vậy x^o 

TH 1: y =0 : Hệ phương trình (I) <=>j x ^ _ ^<í>x = ±l 

[.V- -1-0 

TH 2: X =1: Hệ phương trình (I) 0<z>y = 0 

U.v-0 

Vậy (1; 0) là một nghiệm của hệ phương trình. 

TH 3: X =-l: Hệ phương trình (I) ^ 0<íí>y = 0 

{-2y = 0 

Vậy (-1; 0) là một nghiệm của hệ phương trình. 

TH 4: ị x Lấy phương trình (1) chia cho phương trình (2), vế theo vế, ta được : 

[y* 0 

[2) X — = x 2 +1 => xy =-(x 4 + x 2 +1) (3) 

u +1; v 7 

Thế (3) vào phương trình 2) ta được : 

X 2 -1 = -(X 4 + X 2 +1) (x 2 +1) <=> X 2 -1 = - (x 6 + 2x 4 + 2x 2 +l) 
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o X 6 + 2x 4 + 3x 2 =0 <=> X 2 (x 4 + 2x 2 + 3 ) = 0, vô nghiệm. 
Hệ phương trình đã cho có nghiệm : (-1;0),(1;0). 


Bài toán 111. < 

8 x 3 y 3 + 27=-^-y 3 


4x 2 y + 6x = y 2 


Giải: Dễ thấy y=0 không thỏa hệphương trình. Vậy y^o. 


Hệ phương trình 


0 3 27 _ 7 

8x + —— — — 


. X , X 1 

4— + 6-2 = 1 




<=>< 


( 2,) 3 + 

2 — ^ 

l n 


'3_Ỵ 

Uy 


7 

2 


2 x + — 

4 


= 1 


IY 




2 x + - 

y; 


V 


. 2 9 6x 

4x4-—-- — 


r 


. 2 - 

l n 


2 x + — 

yj 


= 1 


ỉ M 


( 2 ) 


3 V 

Từ phương trình (2) =>x^0. Phương trình (2) <=>2x4- — = 4- ( 3 ) 

y 2x 


Thế (3) vào phương trình (1) ta được : 


4 2 9 

64 

7 

y 

4 2 9 

6x^ 


— 

= — 

<=> — 


— 

l 4 


2 

2x 

l 4 

y ) 


7 

X - 2 

í* 4 x»4-- 

y y 

- 9 2 

Ix = 4xy + — -6x <=>4(xy) -13xy 4-9 = 0 


<=> 7x = y 


4 2 , 9 6.4 

4x 2 +X- — 
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xy = ỉ y = - 

<=> 9 <=> 

xy = — _ 9 

_ 4 xy = 

4x 


•y = Phương trình (3) <=> 5x=-^- ĩ <=> 10x 3 = 9 <=> x=3-^~ => y = 3 ^ 
X 2x V10 ' V 9 

9 „ 10.. 9 3 27 3 __3^/80 

- 4x 3 8x 2 80 3/80 4 

Hệ phương trình đã cho CÓ 2 nghiệm : ?ỉ^;?í^r- > ■ 

Ự10 V9 J’Ị^8Õ’ 4 J 


Bài toán 114. 


2jc 3 - 9y 3 = (x-y)(2xy + 3) (l) 
X 2 + y 2 - xy = 3 (2) 


Giải : Thế phương trình (2) vàophương trình (1) ta được 


2x 3 - 9y 3 = (x-y)(x 2 + y 2 +xy) 


•w> 2x - 9y = X 3 - y X 3 = 8y <=> X = 2y 


Thế : X = 2y vàophương trình (2) ta được 


3y 2 = 3<=>y = ±l=>Jt = ±2 


Hệphương trình đã cho có 2 nghiệm : (2;l),(-2;-l). 



Giải: Điều kiện : 


X-1>0 íx>l 


m <=> < 

2 -y>0 ly<2 


Phương trình (1) <í> y 2 -7y-x 2 -x + 12 = 0 (3) 
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Xem phương trình (3) là phương trình theo ẩn y, còn X là tham số. 


A = 4 


( 1V 

x+4- . 

I 2 ) 


Nghiệm là: 


y = X + 4 
y = 3-x 


• y = X + 4, thế vào phương trình 2) ta được : 


(x + 4) 2 _ x-l 
Vx-Ĩ x/-x-2 


. ,loại 


• y = 3 - X , thế vào phương trình (2) ta được : 


(3-x) 2 x-ì n 2 

—ị = 9-6x + x 2 = X - 1 

V X -1 yỊx- 1 


<^10-7x+x 2 =0<^ 


X = 5 => y = -2 
X = 2 => y = 1 


Hệ phương trình có 2 nghiệm : (5;-2);(2;l) 


Bài toán 181. <! 


X 2 -y(x+y) + l = 0 
(x 2 + l)(x + y-2) + y = 0 


( 1 ) 

( 2 ) 


Giải : Ta có 


Jx 2 -y(x+y) + l = 0 jx 2 +l=y(x+y) 

|(x 2 + l)(x +y-2)+y = 0 (x 2 + l) (x + y - 2) + y = 0 


• y =0 không thỏa hệ 

• Xét y * 0 . Chia 2 vế của phương trình (2) cho y, ta được : 


x 2 +l = y(x+y) íx 2 +1 = y(x + y) 

< <=> < ' 

(x + y) -2(x + y) + l = 0 [(x + y-l) 2 =0 


íx 2 +1 = y(x + y) 

\x + y = l 



íx 2 +l = l- x íx 2 + X = 0 

<=><^ <=>< <^> 
1 y = 1 - X ly = l-x 


[x = 0 V X = -1 

Ịy = 1-x 


Hệ phương trình CÓ 2 nghiệm : (0;1);(-1;2) 
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Bài toán 182. < 

yjx 2 + 2y + 3 + 2y-3 = 0 


2(2y 3 + x 3 Ị + 3y (x + l) 2 + 6x(x + l) + 2 = 0 


Giải : Điều kiện : x 2 + 2y + 3>0 


Hệ phương trình <I> 


yịx’ + 2y + 3 + 2y -3 = 3 - 2y 

2(2y 3 + X 3 ) + 3y (x + l) 2 + 6x(x + l) + 2 = 0 


Từ phương trình (1) ta có : 3-2y>0<=> y < -3 


y =0 không thỏa hệ 


Xét y^o. Chia 2 vế của phương trình (2) cho y 3 , ta được 


3 2 r\ 2 r\ 

. - X A _X ^x ò ^x ^x 2 

<2Í> 2—J +4 + 3—— +6— —~i —— + 6—y+6 - +4—J = 0 

y y y y y y y 


3 2 2 Q 

- X . X , X 2 _ X , X 3 . - 

< w' 2—J +6—— + 6 ——4—t + 3 —— +6——4—+ + 4 = 0 

y y y y y y y 


<=> 2 


^ x ì X 2 X 1 

V? y y y ] 


\ 7 2 v , \ 

. _ X . _ X 1 

+ 3 “V +2 T+ + T2 

^;y y y ] 


+ 4 = 0 


«■ 2 


í X + Ỷ 
k X V 


3 Xx + 1 3 
+ 3 — 

l X J 


X + 1 

+ 4 = 0 <=> —— = -2<=> X = -2y -1 

y 


Thế vào phương trình (1), ta được : ^y 2 +6y + 4 = 3-2y 


( 1 ) 

( 2 ) 


4y 2 +6y + 4 = (3-2y) 2 «18y-5 = 0«y 


Hệ phương trình CÓ nghiệm : 


'_Ỉ4 5_' 

, ~9~ ; Ĩ8, 


= — =>x = - —, thỏa điều kiện ban đầu. 
18 9 


Bài toán 188. 


jx 2 +xy + y 2 =7 
Ịx 2 —xy — 2 y 2 = -X + 2y 


( 1 ) 

( 2 ) 




Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 


Giải : Phươne trình (2) <í>x 2 + (l-y)x-2y 2 -2y = 0 
Xem đây là phương trình theo ẩn X, còn y là tham số. 


A = (3y + 1) 2 . Nghiệm là : 


X = 2 y 
x = -y-l 


•X = 2 y ,thay X = 2y vào phương trình (1) ta được 


7y 2 = 7 <=> 


y = 1=> X = 2 
y = -1=> X = -2 


*x = -y- 


1 , thay vào phương trình (1) ta được 


(-y-l) 2 + (-y-l)y + y 2 =7 <=> y 2 + y-6 = 0<=> 


y = -3 => X = 2 
y = 2 => X = -3 


Vậy hệ phương trình có 4 nghiệm :(2;l);(-2;-l);(2;-3);(-3;2) 


Bài toán 197. 


yj2x 2 + xy + x + l + -y/y 2 +x + 3y = x + y + 2 (1) 

4x 2 + y 2 -4xy-6x + 3y + 2 = 0 (2) 


. Í2x 2 +xy+ X + 1 >0 

Giải : Điều kiện : \ 

[x + 3y + y 2 >0 


Phương trình (2) y 2 + (3-4x)y + 4x 2 -6x + 2 = 0 (3) 


Xemphương trình (3) là phương trình theo ẩn y, còn X là tham số. 


A = 1. Nghiệm là : 


4x - 3 +1 „ , 

= -= 2x - 2 

2 

4x-3-1 , 

y =---= 2x -1 

2 


»y = 2x-2 ,t hê' y =2x-2 vào phương trình (1) ta có phương trình 


/ĩx 2 - x + 1 + V4x 2 -X -2 = 3x(4) . —= - , — = 3x 

V4x 2 - X + 1 - V 4x 2 - X - 2 
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<s> . — — -X = 0 <=> \ I4x° -x + 1 - V4x 2 -x-2 = — (5) 

V4x 2 -x + l-V4x 2 -x-2 X 


Do 4x 2 -X+1> 4x 2 - x-2,VxeE nên từ phương trình trên ta có : X >0 


Cộng phương trình(4) và phương trình(5), vế theo vế, ta được 


2V 4x -x + ỉ = 3x + — 


<íí> 4\4x 2 -x + l) = 3x + — 

V X J 


<=> 7x 4 - 4x 3 - 2x 2 -1 = 0 <=> (x-l)(7x 3 +3x 2 + x + l) = 0 <=>x = l=>;y = 0 , thỏa phương trình 

•y = 2.X-1 ,thế y =2x-l vào phương trình (1) ta có phương trình : 


/4x 2 +1 + a/4x 2 +3x-2 = 3x + l(6) 


r>;'Au 1/iAn ■ Í4 x 2 +3x-2>0 -3 + VĨĨ 

Điêu kiện : ^ <=>x>———>0 

3x +1 > 0 8 


o I o 

Vì X = 1 không thỏa phương trình nên X*1. (6)<=>-j= ^ , ^ - .=3x+Ị 

V4x 2 +1 - V4x 2 +3x-2 


<=> 'V 4x 2 +1 — 'V 4x 2 + 3x — 2 — - 


-3x + 3 
3x + l 


«• V4x 2 +1-V4x 2 +3x-2 = -l + —2—(7) 

3x + l 


Cộng phương trình(6) và phương trình(7), vế theo vế, ta được : 


A Í A 

2\l4x 2 +1 = 3x + ——— <=> 4Í4x 2 + l) = 1 3x + ——— 

3x +1 ' ^ \ 3x +1 ) 


, , _ 2 16 24X 

<=> 16x +4 = 9x +— +—— 


3 Í7x 2 +4)(3x + l) 2 = 16 + 24x(3x + l) 

(3x + l) 2 3x + l \ \ ) 


<=> 63x 4 + 42x 3 - 29x 2 -12 = 0 


^x-|j(63x 3 + 84x 2 + 27x + 18) = 0 


<í> X = — => 

3 


1 ^2 1 ^ 

y = 2- , thỏa phương trình. Vậy hệ phương trình có 2 nghiệm (l;0); 

3 \3 3J 
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